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X. OSZTALY

1. feladat. Az f:[0,00) — R fiiggvény teljesiti a

[f(x) = f(y)| < [sinz —siny],

egyenl6tlenséget barmely z,y € [0, 00) esetén. Bizonyitsd be, hogy f korlatos
és periodikus, a g : [0,00) — R, g(z) = x + f(z) fiiggvény pedig monoton!

2. feladat. a) Hatdrozd meg a 2 = x + 1 egyenlet Osszes valds
megoldasat!
b) Az f: R — R fiiggvényre teljesiil az

F(f) =21

egyenldség barmely = € R esetén. Igazold, hogy f(0) + f(1) = 1.
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3. feladat. Az (ay)n>1 természetes szamokbdl 4ll6 sorozatban a,, < n,
barmely n > 1 esetén és

barmely n > 2 esetén.
a) Hatdrozd meg az ag értékét!
b) Hatérozd meg az (a, ), sorozat dltaldnos tagjit n € N* fliggvényében!

4. feladat. Az a és b olyan raciondlis szamok, amelyekre a z = a 4 ib
komplex szam modulusza 1.

Igazold, hogy a 2, = 1 4+ 2z 4+ 22 + --- + 2"~ ! komplex szdm modulusza,
raciondlis barmely n pédratlan természetes szam esetén!

Munkaidé 4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



